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ëÏÍÍÅÎÔÁÒÉÊ. üÔÏ ÐÒÁËÔÉÞÅÓËÉ ÄÏÓÌÏ×ÎÙÊ ×ÁÒÉÁÎÔ ËÏÎÔÒÏÌØÎÙÊ ÐÏ ËÕÒÓÕ, ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÍÕ ÎÁÛÅÍÕ, ÉÚ ÏÄÎÏÇÏ

ÉÚ×ÅÓÔÎÏÇÏ ÕÎÉ×ÅÒÓÉÔÅÔÁ (ÉÚ ÐÅÒ×ÏÊ ÍÉÒÏ×ÏÊ ÔÒÏÊËÉ). ñ ÓÏÈÒÁÎÉÌ ÏÒÉÇÉÎÁÌØÎÕÀ ÒÁÚÂÁÌÌÏ×ËÕ. åÓÌÉ ÎÅ ÓÞÉÔÁÔØ ÔÏÇÏ,
ÞÔÏ ÜÔÏ ÂÙÌ ÏÄÉÎ ÉÚ ÔÒÅÈ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÙÈ ËÕÒÓÏ× ÄÌÑ ÓÔÕÄÅÎÔÏ× ÜÔÏÇÏ ÕÎÉ×ÅÒÓÉÔÁ, ÔÏ ×ÓÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÐÁÒÁÍÅÔÒÙ (×ÒÅÍÑ
ÚÁÎÑÔÉÊ, ÏÂßÅÍ ÍÁÔÅÒÉÁÌÁ É Ô.Ä.) ÐÒÉÍÅÒÎÏ ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÅ. îÏ ÐÒÏÛÕ ÕÞÅÓÔØ, ÞÔÏ ÄÏ ÜÔÏÇÏ ËÕÒÓÁ ÓÔÕÄÅÎÔÙ ÜÔÏÇÏ
ÕÎÉ×ÅÒÓÉÔÅÔÁ ÐÏ ÓÌÏÖÉ×ÛÅÊÓÑ ÔÒÁÄÉÃÉÉ ×ÏÏÂÝÅ ÉÚÕÞÁÌÉ ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÏÎÁÕÞÎÙÅ ÄÉÓÃÉÐÌÉÎÙ, ËÁË ÞÉÓÔÏÐÉÓÁÎÉÅ (ÜÔÉÍ,
× ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÏÂßÑÓÎÑÅÔÓÑ ÔÁËÏÊ ×ÙÓÏËÉÊ ÂÁÌÌ ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÚÁÄÁÞ, × ËÏÔÏÒÙÈ ÎÕÖÎÏ ÐÒÏ×ÅÓÔÉ ÓÔÒÏÇÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï).
üÔÏ ÄÏ×ÏÌØÎÏ ÓÔÁÒÙÊ ×ÁÒÉÁÎÔ. óÅÊÞÁÓ ËÏÎÔÒÏÌØÎÁÑ ÓÔÁÌÁ, ÎÁÓËÏÌØËÏ Ñ ÐÏÎÉÍÁÀ, ÎÅÓËÏÌØËÏ ÔÒÕÄÎÅÅ.
1 (4 × 4 ÂÁÌÌÏ×). ïÔ×ÅÔØÔÅ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ×ÏÐÒÏÓÙ, ÐÒÉ×ÅÄÑ ËÏÒÏÔËÏÅ ÏÂÏÓÎÏ×ÁÎÉÅ. óÐÒÁ×ÅÄÌÉ×Ù ÌÉ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ
ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ?
(i) íÎÏÖÅÓÔ×Ï ÎÅÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÑÚÙËÏ× ÎÅÓÞÅÔÎÏÅ.
(ii) L1 = L2 ⇔ L∗1 = L∗2.
(iii) (∅ ∪ ∅∗) ∩ (�∅ \ (∅∅∗)) = ∅ (ÏÂÒÁÔÉÔÅ ×ÎÉÍÁÎÉÅ ÎÁ ÚÎÁË ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÑ (·)).
(iv) ëÁÖÄÙÊ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÊ ÑÚÙË Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅÍ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ.
2 (6 ÂÁÌÌÏ×). ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ R ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔ×Å äëá: M1RM2 ⇔ L(M1) ⊇ L(M2). âÕÄÅÔ ÌÉ R ÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ
ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ?
3 (4 + 1 ÂÁÌÌÏ×). äÌÑ îëá, ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÎÏÇÏ ÎÁ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ (q0 | ÎÁÞÁÌØÎÏÅ ÓÏÓÔÏÑÎÉÅ, q2 | ÆÉÎÁÌØÎÏÅ)
(i) ÕËÁÖÉÔÅ ×ÓÅ ×ÏÚÍÏÖÎÙÅ ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÎÁ ÃÅÐÏÞËÅ aabb;
(ii) ÐÒÉÎÉÍÁÅÔÓÑ ÌÉ ÓÌÏ×Ï aaba?
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4 (4× 7 ÂÁÌÌÏ×). ëÁËÉÅ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÑÚÙËÏ× ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÅ?
(i) {aibj ; | i < j < 2013};
(ii) {ajbj ; | i < j};
(iii) {aj−i; | i ≤ j};
(iv) {xyzyR;
mid x; y; z ∈ {a; b}∗}.
5 (8 ÂÁÌÌÏ×). îÁÊÄÉÔÅ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ ÄÌÑ ÑÚÙËÁ: {w ∈ {a; b}∗ | |w|a ≥ 1; |w|b ≤ 1}.
6 (16 ÂÁÌÌÏ×). ðÕÓÔØ � | ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ, × ËÏÔÏÒÏÍ ÎÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÔÓÑ ÏÐÅÒÁÃÉÑ \?". ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ |L(�)| ≤
2|�|. (úÁÍÅÞÁÎÉÅ. ðÅÒ×ÙÊ ÚÎÁË | : : : | ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÍÏÝÎÏÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á, Á ×ÔÏÒÏÊ | ÄÌÉÎÕ ÓÌÏ×Á.)


